Lararens sidor: Bas
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Har star problemen pa nivan Bas, som ligger néra ak 4-5, i den ordning gruppen tar dem. Varje problem har
lararens sida, problemets sida, bladet Tva I6sningar och ett I16sningsforslag.

Problemet

Matematiken

Losning A

Losning B

1. Applena

2. Fiskebodarna

3. Kexen

4. Chokladbollarna

5. Ljusstakarna

6. Tornet

7. Matcherna

8. Tarningarna

9. Parken

10. Vagen

réakna baklanges, del och

helhet

ett monster som vaxer

jamna ut, som ett

medelvarde

proportionalitet

tva okanda tal

ett monster av kuber

kombinatorik

sannolikhet

omkrets och varv

likheter med tre okanda

GoOr en tabell: préva 2, 3 och
4 ur varje

Gor en tabell: 4 stickor till
per bod

Rita eller bygg: jamna ut i
staplar

GOr en tabell: 10, 20 och 30
bollar

Prova och forbattra i en
tabell

Leta efter ett monster: lager
for lager

Gor en lista: lag for lag i
ordning

kasta 36 ganger och séatt
streck

Gor en tabell: meter efter
varje varv

lagg ihop alla tre vagarna

Rékna baklanges fran det
som ar kvar

Leta efter ett monster: 1
sticka och 4 per bod

rakna alla kex och dela med
3

Ta varje matt ganger 1,5

Tank dig att alla &r av samma
sort

Rita eller bygg: stolpen och
fyra trappor

Rita eller bygg: prickar och
streck

Gor en tabell: alla 36 utfall

Rita eller bygg: hopp pa
tallinjer

jamfoér vagarna tva och tva

Sa anvander du problemen

Ordningen

Kopiorna

Ta problemen i ordning, ett per pass, och byt ordning nar gruppen behover arbeta med
ett annat omrade eller ett problem som liknar det forra. De forsta ar lattast att borja

pa.

Kopiera problemets sida till varje par, eller visa den pa tavlan. | Jamfora far varje par
bladet Tva losningar, med B under ett papper tills gruppen har sagt vad A gor.
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Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lirarens sida: Bas, problem 1, Applena
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Fyra pasar med applen star pa banken. | pasarna finns 25 dpplen tillsammans. Elsa tar lika manga dpplen ur varje
pase. Sedan finns det 1, 2, 3 och 3 dpplen kvar i pasarna.

Hur manga applen tog Elsa ur varje pase?
Hur manga applen fanns det i varje pase fran borjan?

Problemet handlar om del och helhet och om att rakna baklanges. Svaret ar 4 dpplen ur varje pase, och
pasarna hade 5, 6, 7 och 7. Eleverna lagger ihop, delar lika och ser att ett dpple mer ur varje pase ger fyra
dpplen mer fran borjan. Material: kuber, 25 per par. Idén kommer ur Kanguru 2026, Ecolier nr 11.

Lésning A Losning B
ur varje pase | pasarna frén bsrjan ihop Kvar:1+2+3+3=9
2 3, 4, 5, 5 17 for fa l Elsa tOg 25-9=16
+4
3 4,5,6,6 21 for fa y o
l ‘4 16 / 4 = 4 ur varje pase
4 5,6,7,7 25
16 éipplen Kontroll: pasarna fran bérjan
- . _ i 4 lika delar 5+6+7+7=25
Sé réknade vi sista raden: 5+6+7+7=25
| passet
Ringa in Fragorna, orden “lika manga” och “kvar”, talet 25 och de fyra talen 1, 2, 3 och 3.
Lyft ut Vi vet: 25 dpplen i fyra pasar, lika manga ur varje, och 1, 2, 3 och 3 blir kvar.
Vi ska ta reda pa: hur manga ur varje pase, och hur manga fran borjan.
Ord och Visa bilden: pasarna visar det som &ar kvar, rutorna det Elsa tar och klammern alla dpplen fran borjan.
tal Fraga: Vad rdknar 25, och vad réknar 1, 2, 3 och 3?
Férutse Eleverna lagger kuber i fyra hogar, provar ett antal eller raknar det som ar kvar forst. Ofta svarar
nagon 9 eller 16.
Koér de Foresla: Gissa hur manga Elsa tog ur varje pase, och rakna hur manga det blir fran borjan.
fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att 3 ur varje pase gav 21 applen fran borjan. Férsok
anvanda det!
Sag inte Rakna forst det som ar kvar och dra bort det fran 25. Det ger bort |6sningen.
Mindre Mindre: 13 dpplen, och 1, 2, 1 och 1 kvar (2 ur varje).
och storre  Stdrre: Kan det ha funnits 27 dpplen fran bérjan? (Nej: (27 - 9) / 4 gar inte jamnt ut) Vilka antal
dpplen gar, om 1, 2, 3 och 3 blir kvar? (13, 17, 21 och sa vidare)
Jamfor Det Elsa tar ur pasarna ar fyra lika delar. | A blir alla dpplen fran borjan 4 fler for varje rad, och B delar
16 i fyra lika delar.
Fel eller Ni sdger att svaret ar 9. Hur kan ni kontrollera att det svarar pa fragan?
osdker Ni sdger att pasarna hade lika manga fran borjan. Hur kan ni kontrollera det mot problemet?
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APPLENA

Fyra pasar med dpplen star pa bdnken. I
pasarna finns 25 dpplen tillsammans. Elsa tar
lika ménga dpplen ur varje pase. Sedan finns det

1, 2, 3 och 3 dpplen kvar i pasarna.

alla applen fran bérjan

____________________________

| 1 | 1 | | | |
| | 1 | | | 1 |
Elsa tar: ! ! ! ! ! ! ! !
1 | 1 | | | 1 |
| 1 1 1 1 L} 1 1

Kvar:

FRAGORNA

1. Hur manga dpplen tog Elsa ur varje
pase?

2. Hur manga dpplen fanns det i varje

pase fran borjan?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM I
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APPLENA

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
ur varje pase | pasarna fran borjan ihop ) Kvar:1+2+3+3=9
OO OO !
2 3,4,5,5 17 for fa \(V) (“’)J \(V) (")J Elsa tog 25 -9=16
o J/ + 4 ( ) ( ) ¢
3 4,5,6,6 21 for fa Aoy ey o
l " i B Dok 16 / 4 = 4 ur varje pase
OO
4 5,6,7,7 25 /
16 épplen Kontroll: pasarna fr‘c\ﬁ;bérjan
Coa 5+6+7+7=25
Sa rdknade vi sista raden: 5+6+7+7=25 4 lika delar
FRAGOR ATT PRATA OM
1. Vad dndrar eleven i [6sning A fran rad till rad, och vad hinder med alla dpplen fran bérjan?
2. Varfor raknar eleven i [6sning B forst de dpplen som ar kvar?
3. Var syns det i bada I6sningarna att det Elsa tog dr fyra lika delar?
4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja med 10 pasar och 100 dpplen, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM I - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - TALUPPFATTNING

APPLENA

PROBLEMET

Fyra pasar med dpplen star pa banken. I pasarna finns 25 dpplen

alla dpplen frén bérjan

tillsammans. Elsa tar lika manga dpplen ur varje pase. Sedan finns det 1, 2,
3 och 3 dpplen kvar i pasarna.

Hur ménga dpplen tog Elsa ur varje pdse?

Hur manga dpplen fanns det i varje pase fran bérjan?

Svaret: 4 applen ur varje pase. Pasarna hade 5, 6, 7 och 7 applen.
Kontroll: 5+6+7+7 =25, och5-4=1,6-4=2,7-4=3.

IDEN: Det Elsa tar ur pasarna &r fyra lika delar.

LOSNING A: PROVA OCH FORBATTRA LOSNING B: RAKNA BAKLANGES
ur varje pése | pésarna frén bérjan ihop Kvar:1+2+3+3=9
2 3, 4, 5, 5 17 for' f(’z E\lllsa tOg 25-9=16
+4
3 4,5,6,6 21 for fa y o
‘4 16 / 4 = 4 ur varje pase
4 56,7,7 25
16 épplen Kontroll: pasarna fran bérjan
Sa rdaknade vi sista raden: 5+46+7+7=25 i 4 lika delar 5+6+7+7=25 /
Eleven provar 2, 3 och 4 ur varje pase, och alla Eleven raknar forst de 9 applen som ar kvar och
applen fran borjan blir 4 fler for varje rad. delar de 16 som Elsa tog i fyra lika delar.
LOSNING C: TANKEVURPA
16 ar alla applen som Elsa tog, och den andra
1+2+3+3=9 fragan saknar svar.
25-9=16 Fraga: "Hur manga applen hade pasarna fran

borjan, om Elsa tog 16 ur varje?”
Svar: Elsa tog 16 ur varje pase. ) g :

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

Vad andrar eleven i [6sning A fran rad till rad, och vad hander med alla &pplen fran borjan?

2. Varfor raknar eleven i 16sning B forst de applen som ar kvar?

3. Var syns det i bada I6sningarna att det Elsa tog ar fyra lika delar?

4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni valja med 10 pasar och 100 applen, och varfor?

N

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

» Forst. Lat eleverna l6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

« Tva satt. Visa tva I6sningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I6sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har prévat
svaret mot problemet.

+ Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i Idsningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Kénguru 2026, Ecolier nr 11. BAS : PROBLEM I - LOSNINGSFORSLAG



Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 2, Fiskebodarna
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Lisa bygger fiskebodar av stickor. En bod har ett golv, tva vaggar och ett tak av tva stickor. Nar bodarna star i rad,
delar tva bodar pa en végg. Bilden visar en bod och tre bodar i rad.

Hur manga stickor behdvs till 6 bodar i rad?

Hur manga stickor behovs till 20 bodar i rad?

Problemet handlar om ett monster som vaxer, dar varje ny bod tar fyra stickor till. Svaret ar 25 stickor till 6
bodar och 81 till 20 bodar. Eleverna bygger, for in i en tabell och beskriver monstret med ord. Material:
tandstickor eller glasspinnar, 30 per par. Idén kommer ur NCM:s Stréavorna 4B/5B, Fiskebodar.

Lésning A Losning B
bodar | stickor bodar | stickor Férsta viiggen: 1 sticka
1 5 » 11 45 Varje ny bod ger Varje bod: 4 stickor till
2 9 y 12 49 4 stickor till. \]/
3 13 7 13 | 53 /\/\/\ ~
4 17 4 14 - 6 bodar: 1 +6-4=25
5 21 15 61 6 bodar: | I I | ‘]/
C6 [ 5 16 65 25 stickor / 20 bodar: 1 +20 -4 =81
7 29 17 69 L+d +4 +4
8 33 18 73 20 bf{dzﬁ ¥ den forsta viiggen Kontroll: 3 bodar pé bilden
9 37 19 | 77 81 stickor och 4 for varje bod 1+3-4=13stickor
10 41 (20 81 )
| passet
Ringa in Fragorna, talen 6 och 20, och orden “i rad” och “delar pa en vdgg”.
Lyft ut Vi vet: en bod har fem stickor, och tva bodar i rad delar pa en vagg.
Vi ska ta reda pa: antalet stickor till 6 och till 20 bodar.
Ord och Peka pa golvet, vaggarna och taket, och pa vdaggen som tva bodar delar. Fraga: Vad raknar 6 och 20,
tal och vad ska vi rdkna?
Férutse Eleverna bygger bodar, gor en tabell dar talen 6kar med 4 eller raknar en sticka och 4 per bod. Nagon
réaknar 6 - 5 = 30 och glommer de delade vaggarna.
Kor de Foresla: Bygg 1, 2 och 3 bodar och rakna stickorna.
fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att varje ny bod tog 4 stickor. Férsok anvanda det!
Sag inte Borja med en sticka och lagg till fyra for varje bod. Det ger bort [6sningen.

Mindre Mindre: 4 bodar och 10 bodar (17 och 41 stickor).
och storre  Stdrre: Hur manga stickor behovs till 99 bodar? (397) Skriv med ord en regel som géller fér alla bodar.
(En sticka, och sedan 4 for varje bod)

Jamfor Varje ny bod tar 4 stickor till. | A 6kar stickorna med 4 fran rad till rad, och i B syns deti 6 - 4 och
20- 4.

Fel eller Ni sdger att det blir 30 stickor. Hur kan ni kontrollera att det stammer med problemet?

osdker Ni sdger att 20 bodar tar dubbelt s3 manga som 10. Hur kan ni kontrollera det med 2 och 4 bodar?
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FISKEBODARNA

Lisa bygger fiskebodar av stickor. En bod har ett
golv, tva viggar och ett tak av tva stickor. Nar
bodarna star i rad, delar tva bodar pa en vigg.

Bilden visar en bod och tre bodar i rad.

en bod tre bodar i rad

FRAGORNA

1. Hur manga stickor behdvs till 6 bodar i
rad?
2. Hur manga stickor behovs till 20 bodar i

rad?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 2
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Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.
LOSNING A LOSNING B
bodar | stickor bodar | stickor Férsta véiggen: 1 sticka
1 > 4 11 45 Varje ny bod ger Varje bod: 4 stickor till
2 9 y 12 49 4 stickor till. \l'
3 | 13 *4 13 | 53 /\/\/\
6 bodar: 1 +6 -4 =25
4 | 17 4 14 | 57 | oaar
5 21 15 61 6 bodar: | | | |
C 6 25 ) 16 65 25 stickor 20 bodar: 1 +20 -4 =81
7 29 17 | 69 L+rd +4 +4
8 33 18 73 zg qul(:r: Y, den férsta viiggen Kontroll: 3 bodar pa bilden
9 37 19 77 stickor och 4 fér varje bod 1+3-4=13stickor v/
10 41 (20 81 )
FRAGOR ATT PRATA OM
1. Hur fortsdtter eleven tabellen i [6sning A fran rad till rad?
2. Varfor borjar eleven i |6sning B med 1 sticka?
3. Var syns det i bada I6sningarna att varje ny bod tar 4 stickor till?
4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vdlja for 99 bodar, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM 2 - TVA LOSNINGAR



© Niclas Fohlin - niclasfohlin.se/stodundervisning/problemlosning-i-grupp

PROBLEMET

Lisa bygger fiskebodar av stickor. En bod har ett golv, tva viggar och ett
tak av tva stickor. Ndr bodarna star i rad, delar tva bodar pa en vigg.

LOSNINGSFORSLAG - ALGEBRA

FISKEBODARNA

Bilden visar en bod och tre bodar i rad.

Hur ménga stickor behévs till 6 bodar i rad?

Hur manga stickor behdovs till 20 bodar i rad?

Svaret: 25 stickor till 6 bodar och 81 stickor till 20 bodar.
Kontroll: 6 - 5-5=250ch 20 - 5 - 19 = 81, dar 5 och 19 vaggar delas.

IDEN: Varje ny bod tar 4 stickor till, eftersom den delar en vdgg med boden fére.

bodar | stickor bodar | stickor

1 5 11 45

2 9 *4 12 49

3 13 4 13 53

4 17 4 14 57

5 21 15 61
e3> 16| 6

7 29 17 69

8 33 18 73

9 37 19 77

L N G S )

LOSNING A: FORTSATTA TABELLEN

Varje ny bod ger
4 stickor till.

6 bodar:
25 stickor /

20 bodar:
81 stickor

Eleven raknar stickorna till 1, 2 och 3 bodar och
fortsatter tabellen med 4 till for varje bod.

LOSNING C: TANKEVURPA

En bod har 5 stickor.

6 -

5=30

20-5=100
Svar: 30 och 100 stickor.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

—_

Hur fortsatter eleven tabellen i I6sning A fran rad till rad?
Varfor borjar eleven i 16sning B med 1 sticka?
Var syns det i bada I6sningarna att varje ny bod tar 4 stickor till?

Vilken 16sning liknar er egen? Vilken skulle ni vélja fér 99 bodar, och varfoér?

enbod tre bodar i rad

LOSNING B: SE STRUKTUREN

Férsta viggen: 1 sticka
Varje bod: 4 stickor till

!

6bodar: 1 +6-4=25

|—|—|—| 20 bodar: 1 +20-4 =381
1+4 +4 +4

den férsta viiggen Kontroll: 3 bodar pa bilden
och 4 for varje bod 1+3-4=13stickor

Eleven ser den forsta vaggen for sig och 4 stickor
for varje bod: golvet, taket och vaggen till hoger.

Eleven gléommer att tva bodar delar en vagg. Bilden
med 3 bodar har 13 stickor, och 3 - 5 =15.

Fraga: "Var raknar eleven for manga stickor?”

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

Forst. Lat eleverna I6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”
Tva sétt. Visa tva I6sningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och

tack det andra tills det forsta ar forklarat.

Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har provat

svaret mot problemet.

Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i Idsningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den

igen.

Idén kommer ur NCM:s Stravorna 4B/5B, Fiskebodar.

BAS - PROBLEM 2 - LOSNINGSFORSLAG



Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 3, Kexen
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Tre barn har var sitt fat med kex. P4 Omars fat ligger 3 kex, pa Sagas 4 och pa Liams 5. Pa en bricka ligger 15 kex till.
Barnen delar pa kexen fran brickan, sa att alla tre har lika manga kex till slut.

Hur manga kex har vart och ett av barnen till slut?
Hur manga kex fran brickan far vart och ett av barnen?

Problemet handlar om att dela lika nar delarna ar olika stora fran borjan. Det ar idén bakom medelvardet.
Svaret ar 9 kex var, och fran brickan far Omar 6, Saga 5 och Liam 4. Eleverna lagger ihop, delar lika och
jamnar ut. Material: kuber eller kex, 32 per par. Idén kommer ur Kanguru 2025, Ecolier nr 11.

Lésning A Losning B
Foérst far alla 5: Alla kex:
O\]{mar‘ 2, Saga 1, Liam O omar QOO OO 3\l/+ 4+5+15=27
T TTry ke 15-3=12kvar saga OOOOTTITIT 97 /32 gyar
\) Lam OOQOOQTIT |,
S 12 /3 =4var Omar9-3=6
ot e N -alla5 J 9 kex var. ) Saga9-4=5
Allahar5+4=9 Vv De streckade dr Liam9-5=4

frén brickan.

Fran brickan: Kontroll: 6 +5+4 =15 ~/

Omar Saga Liam Omar 6, Saga 5, Liam 4

| passet
Ringa in Fragorna, talen 3, 4, 5 och 15, och orden “lika manga” och “fran brickan”.
Lyft ut Vi vet: faten har 3, 4 och 5 kex, brickan 15. Alla ska ha lika manga.
Vi ska ta reda pa: hur manga var och en har till slut och far fran brickan.
Ord och Peka pa faten, brickan och kexen pa bilden. Fraga: Vad raknar 15? Betyder “lika mdnga” att alla far
tal lika manga fran brickan?
Férutse Eleverna delar ut kex eller kuber, jamnar ut staplar eller raknar alla kex férst. Nagon delar 15 /3 = 5.
Koér de Foresla: Lagg ut kexen med kuber och dela ut fran brickan.
fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att alla kan ha 5, som Liam. Férsdk anvdnda det!
Sag inte Lagg ihop alla kexen och dela med 3. Det ger bort [6sningen.
Mindre Mindre: Faten har 1, 2 och 3 kex, och brickan 6 (4 var).

och stérre  Stdrre: Ett fjarde barn kommer med 5 kex pa sitt fat. Hur manga far var och en frén brickan nu? (Alla
har 8: 5, 4, 3 och 3 fran brickan)

Jamfor Barnen delar alla 27 kex lika, och var och en far det som fattas till 9. | A syns det i staplarna, och B
raknar9-3,9-40ch9-5.

Fel eller Ni sager att alla far 5 fran brickan. Hur kan ni kontrollera att det stdmmer med problemet?

osdker “Ar svaret 9 kex frén brickan?” Hur kan ni kontrollera att det svarar pa frdgan?
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KEXEN

Tre barn har var sitt fat med kex. Pa Omars fat
ligger 3 kex, pa Sagas 4 och pa Liams 5. Pa en
bricka ligger 15 kex till. Barnen delar pa kexen

fran brickan, sa att alla tre har lika méanga kex

till slut.
4 )
. J
Omar Saga Liam brickan
FRAGORNA

1. Hur manga kex har vart och ett av
barnen till slut?
2. Hur manga kex fran brickan far vart

och ett av barnen?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva lésningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 3
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KEXEN

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B

Forst far alla 5: Alla kex:
Omar 2, Saga 1, Liam O

y

Omar QOO Iy 3+4+5+15=27

T T T ¢
1 1

Ty ey dlad 15 -3 =12 kvar Saga QOO0 97 /3=9var

SRS \’ Liam OO000QDIOD |

12 /3 =4 var Omar9-3=6
><---->x---2<-alla5 \l, 9 kex var. Saga9-4=5

Allahar5+4=9 Vv De streckade dr Liaom9-5=4

S S S fran brickan.

O O O Fran brickan: Kontroll: 6 +5+4=15 ~/
Omar Saga Liam Omar 6, Saga 5, Liam 4

FRAGOR ATT PRATA OM
Varfor ger eleven i I6sning A forst kex till Omar och Saga?
Varfor raknar eleven i [6sning B alla kexen, ocksa de pa faten?

Var syns det i bada |6sningarna att var och en far det som fattas till 97

s W h P

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja med 10 barn, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS - PROBLEM 3 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - TALUPPFATTNING

KEXEN

PROBLEMET

Tre barn har var sitt fat med kex. Pa Omars fat ligger 3 kex, pa Sagas 4 och
pa Liams 5. Pa en bricka ligger 15 kex till. Barnen delar pa kexen fran
brickan, sa att alla tre har lika manga kex till slut.
e

Hur méanga kex har vart och ett av barnen till slut?

Hur manga kex fran brickan far vart och ett av barnen?

Svaret: 9 kex var. Fran brickan far Omar 6, Saga 5 och Liam 4.
Kontroll: 3+6=9,4+5=90ch5+4=9,och6+5+4=15.

[DEN: Barnen delar alla 27 kex lika, och var och en far det som fattas till 9.

LOSNING A: JAMNA UT LOSNING B: RAKNA ALLA KEX
Foérst far alla 5: Alla kex:
Omar 2, Saga 1, Liam 0 omar OO0 3+4+5+15=27
Ty ey alad 15 -3 =12 kvar Saga QOO0 ' 27/3=9var
V Liam OOOQOOD |,
R S 12 /3 =4var Omar9-3=6
e - DTS -allas J 9 kex var. Saga9-4=5
Allahar5+4=9 De streckade dr Liam9-5=4
fran brickan.
Fran brickan: Kontroll: 6 +5+4=15 ~/
Omar Saga Liam Omar 6, Saga 5, Liam 4
Eleven ger forst Omar 2 och Saga 1, s att alla har Eleven lagger ihop alla 27 kex, delar med 3 och
5, och delar sedan resten lika. raknar hur manga var och en saknar till 9.

LOSNING C: TANKEVURPA
Eleven delar kexen pa brickan lika, men barnen

Brickan har 15 kex. ska ha lika manga kex till slut.
15/3=5 Fraga: "Hur manga kex har Omar och Liam till slut

o . . med elevens svar?”
Svar: Alla far 5 frén brickan.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

Varfor ger eleven i l6sning A forst kex till Omar och Saga?

2. Varfor raknar eleven i 16sning B alla kexen, ocksa de pa faten?

3. Var syns det i bada I6sningarna att var och en far det som fattas till 97

4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni valja med 10 barn, och varfor?

N

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

» Forst. Lat eleverna l6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

« Tva satt. Visa tva I6sningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I6sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har prévat
svaret mot problemet.

+ Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i Idsningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Kénguru 2025, Ecolier nr 11. BAS : PROBLEM 3 - LOSNINGSFORSLAG



Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 4, Chokladbollarna
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Gruppen vill géra 30 chokladbollar till klassens fest. Receptet racker till 20 bollar, och till dem behovs 4 dl
havregryn, 2 dl socker, 100 g smor och 2 msk kakao.

Hur mycket av varje sak behdvs till 30 chokladbollar?

Problemet handlar om proportionalitet: fler bollar krédver mer av allt, i samma forhallande. Svaret ar 6 di
havregryn, 3 dl socker, 150 g smor och 3 msk kakao. Eleverna lagger till halva receptet, eller tar varje matt
ganger 1,5. Idén kommer ur Skolverkets Problembank foér arskurs 4—-6, Chokladbollar.

Losning A Losning B
. 30/20=1,5
bollar | havregryn | socker smér kakao bollar 15
’ Allt ganger 1,5:
~~
20 4dl 2dl 100g | 2 msk } } } 1,5 - 4 = 6 dl havregryn
hélften 0 20 30 o
10 2dl 1dl | 50g | 1msk 1,52 =3 dl socker
1,5-100 =150 g smor
C 30 6dl 3dl 150¢ 3 msk ) 20 och 10 havregryn 1,5 1,5 - 2 = 3 msk kakao
ihop /=
— . (') 4Idl 6Id| Kontroll per boll:
Sa rdknade vi havregrynet: 6/30=4/20

4/2=2dloch4+2=6dl

| passet

Ringain Fragan, talen 20 och 30 bollar, och receptets matt.

Lyft ut Vi vet: receptet racker till 20 bollar, med 4 dl havregryn, 2 dl socker, 100 g smor och 2 msk kakao.
Vi ska ta reda pa: matten for 30 bollar.

Ord och Visa receptkortet och reda ut vad dl, g och msk betyder. Fraga: Vad raknar 20 och 30?

tal

Forutse Eleverna halverar receptet, tar allt ganger 1,5 eller raknar per boll. Nagon lagger till 10 pa varje matt,
eftersom 30 ar 10 fler &n 20.

Kér de Foresla: Prova ett enklare problem med farre bollar.

fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att 10 bollar ar hélften av receptet. Férsék anvanda
det!

Sag inte Rakna ut receptet for 10 bollar forst. Det ger bort I6sningen.

Mindre Mindre: Bara havregrynet, 2 dl till 10 bollar. Hur mycket till 15 bollar? (3 dl)

och stérre  Stérre: Hur mycket behdvs till 50 bollar? (10 dl havregryn, 5 dl socker, 250 g smér och 5 msk kakao)
Hur manga bollar racker 1 kg smor till? (200)

Jamfor 30 bollar kraver receptet en och en halv gang. | A lagger eleven till halva receptet, och i B tar eleven
varje matt ganger 1,5.

Fel eller Ni sager 14 dl havregryn, eftersom 30 ar 10 fler &n 20. Hur kan ni kontrollera det mot receptet?

osdker “Ar svaret 6 dl havregryn?” Hur kan ni kontrollera att det svarar pa fragan?

© Niclas Fohlin - niclasfohlin.se/stodundervisning/problemlosning-i-grupp
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CHOKLADBOLLARNA

Gruppen vill gora 30 chokladbollar till klassens
fest. Receptet racker till 20 bollar, och till dem
behévs 4 dl havregryn, 2 dl socker, 100 g smor

och 2 msk kakao.

- N
Chokladbollar
havregryn
socker
smor
kakao
. _J

FRAGAN

Hur mycket av varje sak behdvs till 30
chokladbollar?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 4
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CHOKLADBOLLARNA
Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.
LOSNING A LOSNING B
N 30/20=1,5
bollar | havregryn | socker smor kakao bollar 15
’ Allt ganger 1,5:
~~ =
hdlften 9=
10 2 dl 1dl | 509 | 1msk 1,5-2 =3 dl socker
1,5-100 =150 g smor
( 30 6 dl 3dl 150 ¢ 3 msk ) 20 och 10 havregryn ‘1,5 1,5 - 2 = 3 msk kakao
ihop =
(') 4ld| 6ld| Kontroll per boll:

s W h P

Sa rdknade vi havregrynet:
4/2=2dloch4+2=6dl

FRAGOR ATT PRATA OM

Hur far eleven i I6sning A raden for 30 bollar?

Varfor tar eleven i 16sning B varje matt ganger 1,57

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja for 70 bollar, och varfor?

6/30=4/20

Var syns det i bada |6sningarna att 30 bollar kréver receptet en och en halv gang?

Till lararen - | passet: Dela ut bladet i Jamféra, nar paren har provat. Lararens sida séger vad som ar lika i Idsningarna.

BAS - PROBLEM 4 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - SAMBAND OCH FORANDRING

CHOKLADBOLLARNA

PROBLEMET

Gruppen vill géra 30 chokladbollar till klassens fest. Receptet rdcker till 20
bollar, och till dem behdvs 4 dl havregryn, 2 dl socker, 100 g smor och 2 msk

kakao.

Hur mycket av varje sak behdvs till 30 chokladbollar?

Svaret: 6 dl havregryn, 3 dl socker, 150 g smoér och 3 msk kakao.
Kontroll: Per boll: 6 /30 =4/20,3/30=2/20och 150 /30 =100/ 20.

IDEN: 30 bollar kréver receptet en och en halv gang.

LOSNING A: LAGGA TILL HALFTEN

bollar | havregryn | socker smdr kakao
20 4dl 2dl 100g | 2 msk
halften
10 2dl 1dl 50¢g 1 msk
( 30 6dl 3dl 150 g9 3 msk ) 20 och 10
ihop

Sa rdknade vi havregrynet:
4/2=2dloch4+2=6dl

Eleven halverar receptet till 10 bollar och lagger
ihop raderna for 20 och 10 bollar.

LOSNING C: TANKEVURPA

30 bollar @r 10 fler én 20.
4+10=140ch2+10=12
100 + 10 =110

Svar: 14, 12, 110 och 12.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Hur far eleven i I6sning A raden for 30 bollar?
Varfor tar eleven i 16sning B varje matt ganger 1,57

2
3. Var syns det i bada Idsningarna att 30 bollar kraver receptet en och en halv gang?
4. Vilken I8sning liknar er egen? Vilken skulle ni valja fér 70 bollar, och varfér?

Chokladbollar

havregryn

socker
smaor

kakao

LOSNING B: RECEPTET 1,5 GANGER

30/20=1,5
bollar
15 Allt génger 1,5:
7 a
t t t 1,5 - 4 = 6 dl havregryn
0 20 30
1,52 =3 dl socker
1,5-100 = 150 g smér
havregryn 15 1,5 - 2 = 3 msk kakao
1 I/_\I
(') 4Id| 6Id| Kontroll per boll:

6/30=4/20

Eleven ser att 30 bollar ar 1,5 gadnger sa manga
som 20 och tar varje matt ganger 1,5.

Eleven lagger till 10 pa varje matt. Bollarna blir 1,5
ganger sa manga, och matten ska bli 1,5 ganger
sa stora.

Fraga: "Vad ger elevens satt for 10 bollar?”

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

tack det andra tills det forsta ar forklarat.

svaret mot problemet.

igen.

« Forst. Lat eleverna I6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”
» Tva satt. Visa tva lésningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och

* Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kénner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stéll fragan bredvid C nar de kor fast.
* Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. S&g ratt eller fel forst nar gruppen har provat

» Det gemensamma. Avsluta med det som ar lika i I6sningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den

Idén kommer ur Skolverkets Problembank for arskurs 4-6, Chokladbollar.

BAS - PROBLEM 4 - LOSNINGSFORSLAG




Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 5, Ljusstakarna
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

P3 ett slott finns 29 ljusstakar. Nagra av dem har plats fér fem ljus, och nagra har plats for sju ljus. Sammanlagt
behovs 187 ljus.

Hur manga ljusstakar finns det av varje sort?

Problemet handlar om tva okénda tal som hédnger ihop, antalet femarmade och antalet sjuarmade. Svaret
ar 8 femarmade och 21 sjuarmade. Eleverna raknar med multiplikation och addition i flera steg och ser att
varje byte fran femarmad till sjuarmad ger tva ljus till. Problemet kommer ur Lithner m.fl. (2025).

Losning A Losning B
] 4 4 e tnad Om alla 29 vore femarmade:
emarmade | sjuarmade ljus ihop Sa rdaknade vi B i
andra raden: 29-5=145ljus
29 0 145 for fa i
—>19-5=95 187 - 145 = 42 ljus saknas
19 10 165 10-7=70 s
42 /2 =21 sjuarmade
9 20 185 néistan! 95+70=165 , V
en SJ.uam.md: 29 - 21 = 8 femarmade
8 21 187 \/ 2 ljus till
Kontroll: 8-5+21 -7
=40+147=187
| passet
Ringa in Fragan, talen 29 och 187, och orden “fem ljus” och “sju ljus”.
Lyft ut Vi vet: 29 stakar, 187 ljus, fem eller sju ljus i varje.
Vi ska ta reda pa: hur manga av varje sort, tva okédnda tal.
Ord och Peka pa bilden och reda ut femarmad och sjuarmad. Fraga: Vad réknar 29, och vad rdknar 187?
tal
Forutse Eleverna provar antal, ritar stakar, gor en tabell eller tanker sig alla femarmade forst. Ett vanligt fel ar
26 sjuarmade och 1 femarmad, som bara &r 27 stakar.
Kér de Foresla: Prova hur manga av varje sort det kan vara, och rdkna ljusen.
fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att 10 sjuarmade gav 165 ljus och 19 gav 183. Forsok
anvanda det!
Sag inte Borja med 29 femarmade och byt en i taget. Det ger bort [6sningen.
Mindre Mindre: 8 stakar och 46 ljus (3 sjuarmade).
och stérre  Storre: Kan 30 stakar ge 187 ljus? (Nej: 187 - 150 = 37 &r udda) Hur manga lésningar finns det, om
antalet stakar ar fritt? (6: 1, 6, 11, 16, 21 eller 26 sjuarmade)
Jamfor En sjuarmad har tva ljus mer dn en femarmad. | A ger tio byten 20 ljus, och i B delar eleven de 42
ljlusen med 2.
Fel eller En elev svarade 26 sjuarmade och 1 femarmad. Hur kan ni kontrollera det mot problemet?
osdker “Ar svaret 187?” Hur kan ni kontrollera att det svarar pa fragan?
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LJUSSTAKARNA

Pa ett slott finns 29 ljusstakar. Nagra av dem
har plats fér fem ljus, och ndgra har plats for sju

ljus. Sammanlagt behévs 187 ljus.

femarmad: 5 ljus sjuarmad: 7 ljus

FRAGAN

Hur manga ljusstakar finns det av varje

sort?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 5
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LJUSSTAKARNA

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
] cod Om alla 29 vore femarmade:

; del si q lus i Sé 1 . '
emarmade | sjuarmade jus ihop a:;fa :Zd:n\il 29 - 5 = 145 ljus

29 0 145 for fa v ,

—>19:-5=95 187 - 145 = 42 ljus saknas
19 10 165 10 -7 = 70 \%
42 / 2 =21 sjuarmade
9 20 185 ndstan! 95 +70=165 _ J
en sjfmm,md: 29 - 21 = 8 femarmade
8 21 187 \/ 2 ljus till

Kontroll: 8 -5+21 -7
=40+147=187

FRAGOR ATT PRATA OM
Vad gor eleven i 16sning A fran rad till rad?
Varfor raknar eleven i [6sning B 187 - 1457

Var syns det i bada |6sningarna att en sjuarmad har tva ljus mer dn en femarmad?

s W h P

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja om det var manga fler stakar, och varfér?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS - PROBLEM 5 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - ALGEBRA

LJUSSTAKARNA

PROBLEMET

00000 0000000

Pa ett slott finns 29 ljusstakar. Nagra av dem har plats for fem ljus, och
nagra har plats for sju ljus. Sammanlagt behévs 187 ljus.

Hur manga ljusstakar finns det av varje sort?

Svaret: 8 femarmade och 21 sjuarmade.
Kontroll: 8 - 5+ 21 -7 =40 + 147 =187, och 8 + 21 = 29.

femarmad: 5 ljus sjuarmad: 7 ljus

IDEN: Tvé okénda tal som hanger ihop: en sjuarmad har tva ljus mer &n en femarmad.

LOSNING A: BYTA TIO I TAGET LOSNING B: ALLA AR FEMARMADE

) . o ) Om alla 29 vore femarmade:
femarmade | sjuarmade ljus ihop Sa raknade \{I B 000 00 . 29 - 5 = 145 ljus
andra raden: 0 o
29 0 145 for fa = ~ )
—>19-5=95 187 - 145 = 42 ljus saknas
19 10 165 10-7 =70 s
42 /2 =21 sjuarmade
9 20 | 185ndstan! 95 +70=165 , ¢
en sjuarmad: 29 - 21 = 8 femarmade
8 21 187 2 ljus till

Kontroll: 8 -5+21-7
=40+147=187 ~/

Eleven provar i en tabell och byter forst tio stakar i
taget och sedan en, tills ljusen blir 187.

LOSNING C: TANKEVURPA
26-7=182

Eleven tanker sig att alla 29 ar femarmade och
delar de 42 ljus som saknas med 2.

Stammer med ljusen men inte med stakarna:

26 + 1 =27, och det ska vara 29.

182 +5=187 Fraga: "Hur manga stakar blir det i elevens svar?”

Svar: 26 sjuarmade, 1 femarmad.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Vad gor eleven i I6sning A fran rad till rad?

2. Varfor raknar eleven i I6sning B 187 — 1457

3. Var syns det i bada I6sningarna att en sjuarmad har tva ljus mer @an en femarmad?

4. Vilken l6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vélja om det var ménga fler stakar, och varfor?

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

» Forst. Lat eleverna l6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

« Tva satt. Visa tva I6sningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kénner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har prévat
svaret mot problemet.

+ Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i Idsningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Problemet kommer ur Lithner m.fl. (2025). BAS -

PROBLEM 5 + LOSNINGSFORSLAG




Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 6, Tornet
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

hogt.

Moa bygger ett torn av kuber. Tornet har en stolpe i mitten och en trappa at fyra hall. Tornet pa bilden ar 4 kuber

Hur manga kuber behdvs till tornet pa bilden?
Hur manga kuber behovs till ett torn som ar 5 kuber hogt?

Problemet handlar om att dela upp en figur av kuber, och om ett monster som vaxer. Svaret ar 28 kuber,
och 45 nar tornet ar 5 kuber hogt. Eleverna bygger, raknar lager for lager och ser en stolpe och fyra lika
trappor. Material: multilinkkuber, 45 per par. Idén kommer ur Hagland, Hedrén och Taflin (2005) och
Namnaren 2024:2.

Lésning A Losning B
Lagren uppifran:
Stolpen: 4 kuber
— - Varje lager Entrappa: 1+2+3=6
] | | har 4 kuber
O | [ [ [ [ T] meranlagret — 4 Fyra trappor: 4 - 6 = 24
— = = ovanfor.
- [] | 4 +24 =28 kuber /
1 +4 5 +4 9 +4 13 stolpen en trappa
4 3+2+1 Hoéjden 5: en trappa har
1+5+9+13=28kuber 1+2+3+4=10 kuber, och

Hojden 5: ett lager till med 13 + 4 =17,

5+4-10= 45 kuber

och 28 + 17 = 45 kuber /

| passet

Ringa in Fragorna, talen 4 och 5, och orden stolpe, trappa och “at fyra hall”.

Lyft ut Vi vet: stolpen i mitten ar 4 kuber hog, och fyra trappor gar at var sitt hall.
Vi ska ta reda pa: antalet kuber, nér tornet ar 4 och 5 kuber hogt.

Ord och Peka pa stolpen och en trappa, och reda ut “dt fyra hall”. Fraga: Vad raknar 4 och 5? Hur manga

tal trappor finns det?

Férutse Eleverna bygger med kuber, raknar lager eller raknar stolpen och trapporna var for sig. Nagon raknar
bara de kuber som syns.

Kor de Foresla: Bygg tornet med kuber och dela upp det.

fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att alla fyra trapporna ar lika. Forsok anvanda det!

Sag inte Rékna stolpen for sig, rakna en trappa och ta den fyra ganger. Det ger bort I6sningen.

Mindre Mindre: Ett torn som ar 2 kuber hogt, och sedan 3 (6 och 15 kuber).

och storre  Stdrre: Hur manga kuber behdvs till ett torn som dr 10 kuber hégt? (190) Hur kan ni rdkna utan att
bygga? (Stolpen och fyra trappor med 45 kuber var: 10 + 4 - 45 = 190)

Jamfor De fyra trapporna ar lika. | A har varje lager 4 kuber mer an lagret ovanfor, en i varje trappa, och i B
tar eleven en trappa 4 ganger.

Fel eller Ni sager att det blir 13 kuber. Hur kan ni kontrollera att det stammer med problemet?

osdker Ni sdger 4 - 10 = 40 kuber till tornet som &r 5 hoégt. Hur kan ni kontrollera det med tornet ni har byggt?
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TORNET

Moa bygger ett torn av kuber. Tornet har en
stolpe i mitten och en trappa dat fyra hall. Tornet

pa bilden dr 4 kuber hogt.

tornet, 4 kuber hogt

FRAGORNA

1. Hur manga kuber behovs till tornet pa
bilden?
2. Hur manga kuber behdvs till ett torn

som dr 5 kuber hogt?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 6
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TORNET

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.
LOSNING A LOSNING B

L ifran:
agren uppitran Stolpen: 4 kuber

_ || Varje lager Entrappa: 1 +2+3=6
] ] har 4 kuber \l/
L] | [ [ LI [ [ ] merainlagret — 4 Fyra trappor: 4 - 6 = 24
_— — — ovanfsr. \l,
- [ ] | 4 + 24 =28 kuber
13

1 +4°5 +4 9 +4 stolpen en trappa
4 3+2+1 Héjden 5: en trappa har
1+5+9+13=28kuber 1+2+3+4=10 kuber, och
Hojden 5: ett lager till med 13 + 4 = 17, 5+4-10 =45 kuber V/

och 28 + 17 = 45 kuber v/

FRAGOR ATT PRATA OM
Vad rdknar eleven i 16sning A i varje lager, och hur vixer lagren?
Varfor raknar eleven i [6sning B en trappa och tar den fyra ganger?

Var syns det i bada I6sningarna att de fyra trapporna dr lika?

s W h P

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja for ett torn som dr 10 kuber hogt, och varfér?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM 6 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - ALGEBRA

TORNET

PROBLEMET

Moa bygger ett torn av kuber. Tornet har en stolpe i mitten och en trappa
at fyra hall. Tornet pa bilden dr 4 kuber hogt.

Hur manga kuber behavs till tornet pa bilden?

Hur manga kuber behdvs till ett torn som ar 5 kuber hégt?

Svaret: 28 kuber, och 45 kuber nar tornet ar 5 kuber hogt.
Kontroll: Stolpe och trappor: 4 +4 - (1 +2+3)=28 och 5 +4 - 10 = 45.

tornet, 4 kuber hogt

IDEN: De fyra trapporna &r lika, sa varje lager har 4 kuber mer &n lagret ovanfér.

LOSNING A: LAGER FOR LAGER LOSNING B: STOLPEN OCH FYRA TRAPPOR

L iFran:
agren uppifrdn Stolpen: 4 kuber

m = Varje lager Entrappa: 1 +2+3=6
] H har 4 kuber
O | O [1 [I1 [ T1 wmerénlagret — 4 Fyra trappor: 4 - 6 = 24
— ™ - ovanfér.
- u | 4 + 24 =28 kuber

1 +4 5 +4 9 +4 13 stolpen en trappa
4 3+2+1 Hoéjden 5: en trappa har
1+5+9+13=28kuber 1+2+3+4=10kuber, och
Hojden 5: ett lager till med 13 + 4 =17, 5+4-10 =45 kuber /
och 28 + 17 = 45 kuber v/
Eleven réknar lagren uppifran, 1, 5, 9 och 13 kuber, Eleven raknar stolpen for sig och en trappa, och tar
och ser att varje lager har 4 kuber mer. trappan fyra ganger.

LOSNING C: TANKEVURPA

1+2+3=6o0ch4-6=24 Fyra trappor stimmer, men stolpen i mitten
1+2+3+4=10 saknas: 24 + 4 = 28 och 40 + 5 = 45.
4-10 =40 Fraga: "Vilka kuber har eleven inte raknat?”

Svar: 24 och 40 kuber.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Vad raknar eleven i I6sning A i varje lager, och hur véxer lagren?

2. Varfor raknar eleven i 16sning B en trappa och tar den fyra ganger?

3. Var syns det i bada I6sningarna att de fyra trapporna ar lika?

4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni valja for ett torn som ar 10 kuber hégt, och varfor?

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

» Forst. Lat eleverna l6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

« Tva satt. Visa tva I6sningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har prévat
svaret mot problemet.

+ Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i I6sningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Hagland, Hedrén och Taflin (2005) och N&mnaren 2024:2. BAS - PROBLEM 6 - LOSNINGSFORSLAG




Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 7, Matcherna
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Fyra lag spelar bandy i en turnering. Varje lag spelar en match mot vart och ett av de andra lagen.

Hur manga matcher blir det i turneringen?

Hur manga matcher blir det, om 6 lag 4r med?

Problemet handlar om kombinatorik: hur manga par som gar att bilda av nagra lag. Svaret ar 6 matcher
med 4 lag och 15 matcher med 6 lag. Eleverna listar i ordning, ritar och ser att samma match inte ska raknas
tva ganger. Idén kommer ur Skolverkets Problembank for arskurs 4—6, Bandy.

Lésning A Losning B
6 lag: 4 lag: Varje lag har 5 streck:
AB AC AD AE AF 5 AB AC AD A 6-5=30
BC BD BE BF 4 BC BD E B ‘J’
Varje streck har tva lag,
CD CE CF 3 cb sa det dr rdknat tva ganger:
DE DF 2 v
- ) 3+2+1=6 v 30/ 2 = 15 matcher ~/
E C
_ 4lag:4-3=12
5+4+3+2+1=15 \/ D och 12 /2 = 6 matcher v/
matcher
| passet
Ringain Fragorna, talen fyra och 6, och orden “varje lag”, “en match” och “vart och ett”.
Lyft ut Vi vet: 4 lag, och varje lag spelar en match mot vart och ett av de andra lagen.
Vi ska ta reda pa: antalet matcher med 4 lag och med 6 lag.
Ord och Reda ut turnering och match. Peka pa prickarna och strecket: varje prick ar ett lag, och strecket en
tal match. Fraga: Vad raknar 4 och 6?
Forutse Paren listar matcherna, ritar prickar med streck eller gor ett schema. Nagon raknar lag A mot lag B
och lag B mot lag A som tva matcher.
Kor de Foresla: Skriv upp matcherna i en ordning, sa att ingen saknas.
fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att lag A spelar 3 matcher. Forsok anvanda det!
Sag inte Varje match raknas tva ganger, sa dela med 2. Det ger bort I6sningen.
Mindre Mindre: 3 lag, och sedan 4 lag (3 och 6 matcher).
och stérre  Stdrre: Hur ménga matcher blir det med 10 lag? (45) Hur manga lag r med, om det blir 28 matcher?
(8)
Jamfor Varje match ar ett par lag, som bara rdknas en gang. | [6sning A star varje par en gang i listan, och i
I6sning B delas 30 med 2.
Fel eller Ni sdger att det blir 12 matcher. Hur kan ni kontrollera att det stammer med problemet?
osdker Ni sdger att ni har alla 15. Hur kan ni kontrollera att ingen match saknas?
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MATCHERNA

Fyra lag spelar bandy i en turnering. Varje lag

spelar en match mot vart och ett av de andra

lagen.
A B
en match
O
ett lag ett lag
FRAGORNA

1. Hur manga matcher blir det i
turneringen?
2. Hur manga matcher blir det, om 6 lag

dr med?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 7
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MATCHERNA

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
6 lag: 4 lag: Varje lag har 5 streck:
AB AC AD AE AF 5 AB AC AD A 6-5=30
BC BD BE BF 4 BC BD F B ‘l'
Varje streck har tva lag,
CD CE CF 3 CD sa det dr rdknat tva ganger:
DE DF 2 ¥
EF 1 3¢+2+1=6 30/ 2 = 15 matcher /
E C
a 4lag:4-3=12
5+4+3+2+1=15 D och 12 / 2 = 6 matcher /
matcher
FRAGOR ATT PRATA OM
1. Varfor skriver eleven i l6sning A en match mindre pa varje rad?
2. Varfoér delar eleven i [6sning B 30 med 27
3. Var syns det i bada I6sningarna att lag A mot lag B och B mot A dr samma match?
4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja med 10 lag, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS - PROBLEM 7 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG + SANNOLIKHET OCH STATISTIK

MATCHERNA

PROBLEMET

Fyra lag spelar bandy i en turnering. Varje lag spelar en match mot vart och
ett av de andra lagen.

Hur manga matcher blir det i turneringen? . s .
Hur manga matcher blir det, om 6 lag dr med?
Svaret: 6 matcher med 4 lag och 15 matcher med 6 lag.
Kontroll: AB, AC, AD, BC, BD och CD &ar 6 matcher,och6 -5/2 =15.
IDEN: Varje match &r ett par lag, som bara raknas en gang.
LOSNING A: EN LISTA I ORDNING LOSNING B: PRICKAR OCH STRECK
6 lag: 4 lag: Varje lag har 5 streck:
AB AC AD AE AF 5 AB AC AD A 6-5=30
BC BD BE BF 4 BC BD E B v )
Varje streck har tva lag,
CD CE CF 3 ch sa det ar raknat tva ganger:
DE DF 2 \)
- . 3+2+1=6 v 30/ 2 = 15 matcher /
E C
_ 4lag:4-3=12
5+4+3+2+1=15 4 D och 12 / 2 = 6 matcher v/
matcher
Eleven listar lag A:s matcher forst, sedan B:s nya, Eleven drar 5 streck fran varje lag och delar 30 med
och far en match mindre for varje lag. 2, eftersom varje streck réaknas tva ganger.

LOSNING C: TANKEVURPA
Varje match ar raknad tva ganger, som A mot B
och B mot A, och de & samma match.

4-3=120ch6-5=30 Fraga: "Hur kan ni kontrollera 12 med en lista?”
Svar: 12 och 30 matcher.

Med 4 lag spelar varje lag 3.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Varfor skriver eleven i [6sning A en match mindre pa varje rad?

Varfor delar eleven i 16sning B 30 med 27?

Var syns det i bada I6sningarna att lag A mot lag B och B mot A &r samma match?
Vilken 16sning liknar er egen? Vilken skulle ni véalja med 10 lag, och varfér?

PN

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

« Forst. Lat eleverna I6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

« Tva satt. Visa tva loésningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I6sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har provat
svaret mot problemet.

» Det gemensamma. Avsluta med det som ar lika i I6sningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Skolverkets Problembank for arskurs 4—6, Bandy. BAS - PROBLEM 7 - LOSNINGSFORSLAG
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Lararens sida: Bas, problem 8, Tarningarna
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Sam och Ida kastar tva vanliga tarningar, med 1 till 6 prickar. De lagger ihop prickarna och far kastets summa.
Kastet pa bilden har summan 4 + 6 = 10.

Vilken summa kommer oftast, om de kastar manga ganger?

Hur kan ni visa att det &ar sa?

Problemet handlar om chans: varfér vissa summor kommer oftare an andra. Svaret ar 7, som kommer i 6 av
36 utfall. Eleverna kastar, for streck och listar alla utfall, och ser att 3 + 4 och 4 + 3 &r olika. Material: tva
tarningar i olika farg per par. Idén kommer ur Skolverkets Problembank for arskurs 4—6, Tarningar, och
nrich.

Lésning A Losning B
Vi kastade 36 ganger: Alla utfall:
Har fick 7 flest streck, 1 2 3 4 5 6 6-6=236
men med 36 nya kast
kan 6 eller 8 fa flest. 112]3]415)6 @ \J/ . .
— 213(4als 5@3 7 star 6 ganger
_— 3(4]sle 8|o 6 och 8 star 5 ganger
. @ 2 och 12 stér 1 géng
_ - — — 4s5|6|@)|8]9]10
T Z—Z=-—=—Z—<C 516 @] 8] 910111 Kontroll: 7 blir
——————————— 6(@)8]910]11|12] 1462+53+a,
2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 4+3,5+20ch6+1
Kontroll: 1+2+4+3+5+7+5+4+3+1+1=36 ~/
| passet
Ringa in Fragorna och orden “tvad tdrningar”, “Idgger ihop”, summa och oftast.
Lyft ut Vi vet: tva tarningar med 1 till 6 prickar, och summan éar prickarna ihop.
Vi ska ta reda pa: vilken summa som kommer oftast, och varfor.
Ord och Reda ut summa med kastet pa bilden, och vad oftast betyder. Fraga: Vilka summor kan ni fa? Vilken ar
tal minst och vilken storst?
Férutse Paren kastar och for streck, listar eller gor en tabell. Nagon tror att alla summor ar lika vanliga. | 36
kast far ofta en annan summa an 7 flest streck.
Kor de Foresla: Kasta tarningarna och skriv upp summorna.
fast Efter nagra forsok: Beradtta vad ni har gjort! Nisa att 7 kan bli 1 + 6 och 2 + 5. Forsok anvanda det!
Sag inte 3 +4 och 4 + 3 ar olika kast, sa rékna bada. Det ger bort I6sningen.
Mindre Mindre: Tva hogar med korten 1, 2 och 3, och ett kort ur varje (4 ar vanligast).

och storre  Stdrre: Vilka summor ér lika vanliga? (Summor lika 1angt frdn 7, som 6 och 8) Vilken skillnad kommer
oftast, det stérre talet minus det mindre? (1, i 10 av 36)

Jamfor 7 kan bli pa flest satt, 6 av 36 i B. Jamfor kasten i A och gruppens kast med de 36 utfallen. Med fler
kast far 7 oftast flest streck, men det ar inte sakert.

Fel eller Ni sdger att 6, 7 och 8 gar pa 3 satt var. Hur kan ni kontrollera det med en vit och en gra tarning?

osdker ”Ar 7 rétt?” Hur kan ni kontrollera det mot problemet?
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TARNINGARNA

Sam och Ida kastar tva vanliga tédrningar, med 1
till 6 prickar. De ldgger ihop prickarna och far
kastets summa. Kastet pa bilden har summan

4 + 6 =10.

4+6=10

FRAGORNA

1. Vilken summa kommer oftast, om de
kastar manga ganger?

2. Hur kan ni visa att det ar sa?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 8
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TARNINGARNA

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
Vi kastade 36 ganger: Alla utfall:
Hdr fick 7 flest streck, 1 2 3 4 5 6 6-6=236
men med 36 né/a kast 121374516 @ \l'
kan 6 eller 8 fa flest. . .
o 2134|516 @ 8 7 star 6 ganger
— 6 och 8 star 5 ganger
31456 819 gang
- @ 2 och 12 star 1 gang
L — — — 4a|s5|6|7) 89|10
- === 516 (@] 8]9]10/11]  yontroll: 7 biir
- === = = = = — — 6(7)8|9|10{11]12] 1+6,2+5 3+4,
2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 4+3,5+20ch6+1

Kontroll: 1+2+4+3+5+7+5+4+3+1+1=36 v

FRAGOR ATT PRATA OM
Vad gor eleven i l6sning A, och vad visar strecken?
Varfor star bade 3 + 4 och 4 + 3 i tabellen i [6sning B?

Var syns det i bada l6sningarna att 7 dr vanligast, och vilken visar varfor?

s W h P

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja med tre tdrningar, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM 8 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG + SANNOLIKHET OCH STATISTIK

TARNINGARNA

PROBLEMET

Sam och Ida kastar tva vanliga tdrningar, med 1 till 6 prickar. De ldgger
ihop prickarna och far kastets summa. Kastet pa bilden har summan

o

Vilken summa kommer oftast, om de kastar ménga géinger?

4+6=10
Hur kan ni visa att det ér sa?

Svaret: 7, som kommer i 6 av 36 utfall. En tabell med alla utfall visar det.
Kontroll: Av 6 - 6 = 36 utfall ger 6 summan 7, och 5 var ger summorna 6

och 8.
IDEN: Summan 7 kan bli pa flest sétt, i 6 av de 36 utfallen.

LOSNING A: KASTA OCH SATTA STRECK LOSNING B: ALLA MOJLIGA UTFALL
Vi kastade 36 ganger: Alla utfall:

Har fickd7 flest stI:eck, 1 2 3 4 5 6 6-6=236

men med 36 nya kast

kan 6 eller 8 fa flest. 11213141516 @ \L o o

/ 2(3]4|5|6|@)8 7 star 6 ganger
— 3[4]s 6@8 9 6 och 8 star 5 ganger
. - — = 43 6@8 5 10 2 och 12 star 1 gang
T - =—=—=—z=— 516 1@ 8910111 Kontrol 7 biir
——————————— 6(7)8]910]11{12] 1+6,2+5 344,
2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 4+3,5+20ch6+1
Kontroll: 1+2+4+3+5+7+5+4+3+1+1=36 v
Eleven kastar 36 ganger. Har fick 7 flest streck, Eleven skriver summorna i en tabell med den vita
men med 36 nya kast kan 6 eller 8 fa flest. och den gra tarningen, och 7 star sex ganger.

LOSNING C: TANKEVURPA
7=1+6=2+5=3+4 3 +4 och 4 + 3 ar olika kast, s& 7 gar pa 6 satt.
6=1+5=2+4=3+3 Fraga: "Hur kan ni préva elevens svar med en vit
8=2+6=3+5=4+4 och en gra tarning?”

Svar: 6, 7 och 8 lika vanliga.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Vad gor eleven i I6sning A, och vad visar strecken?

Varfor star bade 3 + 4 och 4 + 3 i tabellen i I6sning B?

Var syns det i bada I6sningarna att 7 ar vanligast, och vilken visar varfor?

Vilken 16sning liknar er egen? Vilken skulle ni valja med tre tarningar, och varfor?

Pown

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

« Forst. Lat eleverna I6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

» Tva satt. Visa tva lésningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I6sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.

» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har prévat
svaret mot problemet.

» Det gemensamma. Avsluta med det som ar lika i I6sningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Skolverkets Problembank fér arskurs 4-6, Tarningar, och nrich. BAS - PROBLEM 8 - LOSNINGSFORSLAG
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Lararens sida: Bas, problem 9, Parken

Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Hur manga meter ar det runt varje park?

Hur manga varv har var och en gatt, ndr de mots i A igen for forsta gangen?

Nora och Elias gar runt var sin park. Noras park ar en kvadrat med sidan 50 m. Elias park ar en rektangel som ar
100 m lang och 50 m bred. De borjar samtidigt i punkten A, dar parkerna mots, och gar lika fort.

Problemet handlar om omkrets och om nar tva varv av olika langd gar jamnt ut, vilket dr idén bakom
gemensamma multiplar. Parkerna dr 200 m och 300 m runt. De mots i A efter 600 m, ndr Nora har gatt 3
varv och Elias 2. Eleverna raknar omkretsen och hoppar pa tallinjer. Idén kommer ur Kanguru 2022, Ecolier

nr22.
Lésning A Losning B

Nora: 50 + 50 + 50 + 50 = 200 m
Elias: 100 + 50 + 100 + 50 = 300 m

Runt: 4-50=200moch2-100+2-50=300m

200 200 200
varv | Nora | Elias
) ) Nora - t T t t t %

1 200 m 300 m Béada har gatt 0 100 200 300 400 500 600

600 moch dri A. 300 300 bada
2 | 400m A

Nora: 3 varv Elias } } f } }
3 900 m . 0 100 200 30 400 500 600

Elias: 2 varv

Nora: 600 / 200 = 3 varv Elias: 600 / 300 = 2 varv v

| passet

Ringa in Fragorna, matten 50 m och 100 m, och orden runt, samtidigt, “/ika fort” och ”i A igen”.

Lyft ut Vi vet: sidorna 50 m och 100 m, och att de gar samtidigt och lika fort fran A.
Vi ska ta reda pa: hur langt det ar runt, och varven nar de méts i A.

Ord och Reda ut runt, varv och samtidigt. Folj en park runt med fingret fran A. Fraga: Vad star 50 och 100 for?

tal

Férutse Paren raknar omkretsen forst, gor en tabell med meter, foljer bilden bit for bit eller hoppar pa en
tallinje. Nagon svarar 2, som bara &r Elias varv.

Koér de Foresla: Folj parkerna pa bilden, en bit i taget.

fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att Nora ar tillbaka i A efter 200 m. Forsék anvanda
det!

Sag inte De mots nar bada har gatt 600 m. Det ger bort I6sningen.

Mindre Mindre: Parkerna dr 20 m och 30 m runt (de mots efter 60 m, 3 och 2 varv).

och storre  Stérre: Om Elias park dr 150 m |dng och 100 m bred, nar méts de i A d3? (Efter 1 000 m: 5 och 2 varv)

Jamfor De mots i punkten A nar bada har gatt hela varv och lika langt. | |6sning A star 600 i bada kolumnerna,
och i l6sning B landar badas hopp pa 600.

Fel eller Ni sdger att Noras park dar 50 m runt. Hur kan ni kontrollera att det stammer med problemet?

osdker ”Ar svaret 2 varv?” Hur kan ni kontrollera att det svarar pa fragan?
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PARKEN

Nora och Elias gar runt var sin park. Noras park
dr en kvadrat med sidan 50 m. Elias park dr en
rektangel som dr 100 m lang och 50 m bred. De
bérjar samtidigt i punkten A, ddr parkerna mots,

och gar lika fort.

Noras park

A

Elias park

FRAGORNA

1. Hur manga meter dr det runt varje
park?
2. Hur madnga varv har var och en gatt,

nar de mots i A igen for forsta gangen?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 9
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PARKEN

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
Nora: 50 + 50 + 50 + 50 = 200 m Runt: 4 - 50 =200 m och 2 - 100 + 2 - 50 = 300 m
Elias: 100 + 50 + 100 + 50 = 300 m
200 200 200
varv Nora Elias
. . Nora - f ; f ; } D
1 200 m 300 m Bada har gatt 0 100 200 300 400 500 600
600 m och dri A. 300 300 bada

2 400 m A

Nora: 3 varv Elias , , , ,
3 900 m 0 100 200 300 400 500 600

Elias: 2 varv

Nora: 600 / 200 = 3 varv Elias: 600 / 300 = 2 varv V4

FRAGOR ATT PRATA OM

Vad skriver eleven i [6sning A pa varje rad i tabellen?
Varfér letar eleven i 16sning B efter det forsta talet ddr bada landar?

Var syns 600 m i bada I6sningarna, och varfér mots de i A just da?

> L bdbe

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja om parkerna var 400 m och 600 m runt, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM 9 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - GEOMETRI

PARKEN

PROBLEMET

Nora och Elias gar runt var sin park. Noras park dr en kvadrat med sidan

50 m. Elias park dr en rektangel som dr 100 m ldng och 50 m bred. De bérjar
samtidigt i punkten A, ddr parkerna méts, och gar lika fort. A

Hur manga meter ar det runt varje park?

Hur manga varv har var och en gatt, nér de méts i A igen for férsta gangen?

Svaret: Parkerna ar 200 m och 300 m runt. Nora gar 3 varv och Elias 2.
Kontroll: 4 - 50 = 200, 2 - 100 + 2 - 50 = 300, och 3 - 200 = 2 - 300 = 600.

[IDEN: De méts i punkten A nér bada har gatt hela varv och lika langt.

LOSNING A: METER EFTER VARJE VARV

Nora: 50 + 50 + 50 + 50 =200 m
Elias: 100 + 50 + 100 + 50 = 300 m

varv Nora | Elias

Bada har gatt

1 200 m 300 m
600 m och dri A.

2 | 400m
3 900 m

Nora: 3 varv
Elias: 2 varv

Eleven skriver hur langt var och en har gatt efter
varje varv, tills samma tal star hos bada.

LOSNING C: TANKEVURPA
Nora: 4 - 50 =200 m

Elias: 2 - 100 + 2 - 50 =300 m
2 - 300 =600

Svar: 200 m, 300 m och 2 varv.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

—_

Vad skriver eleven i [6sning A pa varje rad i tabellen?

LOSNING B: HOPP PA TALLINJER
Runt: 4 - 50 =200 m och 2 - 100 +2 - 50 = 300 m
200 200 200

! ! !
T T N

0 100 200 300 400 500 600

300 300 bada
iA

Elias T T T T T T
0 100 200 30! 400 500 600

Nora: 600 / 200 = 3 varv Elias: 600 / 300 = 2 varv N4

Eleven hoppar 200 m och 300 m i taget pa tva
tallinjer och letar efter forsta talet dar bada landar.

Omkretsen stdmmer, men 2 varv ar bara Elias
varv. Nora har gatt 600 / 200 = 3 varv.

Fraga: "Var ar Elias nar Nora har gatt 2 varv?”

2. Varfor letar eleven i I6sning B efter det forsta talet dar bada landar?
3. Var syns 600 m i bada Iésningarna, och varfor méts de i A just da?
4. Vilken I6sning liknar er egen? Vilken skulle ni véalja om parkerna var 400 m och 600 m runt, och varfér?

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

tack det andra tills det forsta ar forklarat.

svaret mot problemet.

igen.

» Forst. Lat eleverna l6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”
« Tva satt. Visa tva l6ésningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och

* Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kanner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stall fragan bredvid C nar de kor fast.
» Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. Sag ratt eller fel forst nar gruppen har provat

+ Det gemensamma. Avsluta med det som &r lika i Idsningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den

Idén kommer ur Kénguru 2022, Ecolier nr 22.

BAS : PROBLEM 9 - LOSNINGSFORSLAG




Bas - Probleml&sning i grupp - niclasfohlin.se

Lararens sida: Bas, problem 10, Vagen
Problemlésning i grupp - dk 4-9

Problemet

Lina har tre klossar: en rektangel, en cirkel och en triangel. Hon vager tva klossar i taget. Rektangeln och cirkeln
vager 200 g. Triangeln och cirkeln vager 100 g. Rektangeln och triangeln vager 240 g.

Hur mycket vager alla tre klossarna tillsammans?

Hur mycket vager varje kloss?

Problemet handlar om likheter: tre okdnda vikter som hanger ihop tva och tva. Svaret dr 270 g, och
rektangeln vager 170 g, cirkeln 30 g och triangeln 70 g. Eleverna lagger ihop och jamfor vagningar, och ser
att varje kloss star pa tva vagar. Idén kommer ur Kanguru 2024, Ecolier nr 19.

Lésning A Losning B
Bada vagarna med cirkeln:
0O 2009 Alla tre: e - 200 - 100 = 100
540/2=270g / [A Ti00g! 5 ’
g v L= 17770 mer for rektangeln
A O 100 g .
\J/ triangeln 240¢g
+[] A 2404 Varje kloss: III 240 -100=140g
} dar tva trianglar
COCJOOAA 540 g cirkeln 270 - 240=30g¢
triangeln 270 - 200=70¢ 140 /2 =70 g triangeln
200 + 100 + 240 =540g rektangeln 270 - 100 =170 g 70 + 100 = 170 g rektangeln
Varje kloss dr med 100 - 70 = 30 g cirkeln
tva ganger.

Allatre: 170 +70+30=270g ~/

| passet

Ringa in Fragorna, talen 200, 100 och 240, och orden “tvd i taget”, “alla tre” och “varje kloss”.

Lyft ut Vi vet: rektangel och cirkel 200 g, triangel och cirkel 100 g, rektangel och triangel 240 g.
Vi ska ta reda pa: alla tre ihop, och varje kloss.

Ord och Visa rektangeln, cirkeln och triangeln pa bilden, och vagarna, som visar tva klossar ihop. Fraga: Vad

tal vager 200 g?

Forutse Paren provar vikter, jamfor vagarna tva och tva eller lagger ihop allt forst. Nagon svarar 540 g.

Kor de Foresla: Gissa vad cirkeln vager, och prova gissningen pa vagarna.

fast Efter nagra forsok: Beratta vad ni har gjort! Ni sa att rektangeln vager 100 g mer an triangeln. Forsok
anvanda det!

Sag inte Lagg ihop vagarna, sa ar varje kloss med tva ganger. Det ger bort I6sningen.

Mindre Mindre: Vagarna visar 50 g, 30 g och 60 g (70 g, rektangeln 40, cirkeln 10 och triangeln 20).
och storre  Stdrre: Vagarna visar 300 g, 200 g och 300 g. Vad viger alla tre, och varje kloss? (400 g, rektangeln
200 och de andra 100 var)

Jamfor Varje kloss star pa tva vagar. | A ar darfor 540 g tva av varje kloss, och i B ger de tva vagarna med
cirkeln skillnaden 100 g.

Fel eller Ni sdger att alla tre vager 540 g. Hur kan ni kontrollera att det stammer med problemet?
osdker ”Vdger cirkeln 30 g?” Hur kan ni kontrollera det pa alla tre vagarna?

© Niclas Fohlin - niclasfohlin.se/stodundervisning/problemlosning-i-grupp
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VAGEN

Lina har tre klossar: en rektangel, en cirkel och
en triangel. Hon vdger tva klossar i taget.
Rektangeln och cirkeln viger 200 g. Triangeln
och cirkeln viger 100 g. Rektangeln och
triangeln viger 240 g.

O AO A
/0 (B [

|:| rektangel O cirkel A triangel

FRAGORNA

1. Hur mycket viger alla tre klossarna
tillsammans?

2. Hur mycket viger varje kloss?

Till 1araren - Hor till: Lararens sida, bladet Tva I6sningar och I6sningsforslaget. BAS - PROBLEM 10
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VAGEN

Tva elever har |6st problemet pa olika sdtt. Titta forst pa 16sning A och sedan pa B, och prata om fragorna.

LOSNING A LOSNING B
ktangeln Bada vagarna med cirkeln:
10O 200 ¢ Alla tre: rextangenn ______ ~ ~
540/2=270g A ] 1009 | ot @
A O 100 g g9 ~v | L—_1_ . mer for rektangeln
\l, triangeln 24049 N2
+[ 1A 240 g Varje kloss: A 240 -100=140¢g
r tvé trianal
[OCJOOAA 540 g cirkeln 270 -240=30g a\i‘/ varanglar
triangeln 270 -200=70¢g 140 /2 =70 g triangeln
200 + 100 +240=540g¢ rektangeln 270 - 100 = 170 g 70 + 100 = 170 g rektangeln
Varje kloss dr med 100 - 70 = 30 g cirkeln
tva ganger.

Alla tre: 170 +70+30=270g ~/

FRAGOR ATT PRATA OM
Vad ldgger eleven ihop i 16sning A, och vad dr 540 g7
Varfor raknar eleven i [6sning B 200 - 1007

Var syns det i bada |6sningarna att varje kloss star pa tva vagar?

s W h P

Vilken [6sning liknar er egen? Vilken skulle ni vilja med fyra klossar, och varfor?

Till 1araren - | passet: Dela ut bladet i JAmféra, nér paren har prévat. Lérarens sida séger vad som ar lika i I6sningarna. BAS : PROBLEM I0 - TVA LOSNINGAR
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LOSNINGSFORSLAG - ALGEBRA

VAGEN

PROBLEMET

Lina har tre klossar: en rektangel, en cirkel och en triangel. Hon vager tva
klossar i taget. Rektangeln och cirkeln viger 200 g. Triangeln och cirkeln

vdger 100 g. Rektangeln och triangeln viger 240 g. 00 A0 O

Hur mycket vager alla tre klossarna tillsammans?

Hur mycket viger varje kloss?

Svaret: 270 g. Rektangeln vager 170 g, cirkeln 30 g och triangeln 70 g.
Kontroll: 170 + 30 = 200, 70 + 30 = 100, 170 + 70 = 240 och
170 + 30 + 70 = 270.

IDEN: Tre okédnda vikter som hénger ihop: varje kloss stér pa tva vagar.

LOSNING A: LAGGA IHOP VAGARNA LOSNING B: JAMFORA VAGARNA
ktangeln Bada vagarna med cirkeln:
10O 200 g Alla tre: restangem . ~
! 200-100=100g
540/2=270g¢ Vv -1-0-0-9- - mer fér rektangeln
A O 1009 : 9
\l/ triangeln 2409 N
+[] A 2404 Varje kloss: 240 - 100 =140
- ar tva trianglar
CJOOAA 540 ¢ cirkeln 270 -240=30¢g
triangeln 270 - 200=70g 140 /2 = 70 g triangeln
200 + 100 + 240=540¢ rektangeln 270 - 100 =170 g 70 + 100 = 170 g rektangeln
Varje kloss dr med 100 - 70 = 30 g cirkeln
tva ganger.
Allatre: 170 +70+30=270g </
Eleven lagger ihop alla tre vagarna, 540 g, och Eleven jamfor de tva vagarna med cirkeln och ser
delar med 2 eftersom varje kloss ar med tva ganger. att rektangeln vager 100 g mer an triangeln.

LOSNING C: TANKEVURPA
Végarna: 200, 100 och 240 g Varje kloss satarepa tva vagar, sa 540 g ar alla tre
klossarna tva ganger.

200 + 100 + 240 = 540 Fraga: "Hur kan ni kontrollera 540 g mot vagarna?”
Svar: Alla tre viger 540 g.

FRAGOR OM TANKARNA BAKOM

1. Vad lagger eleven ihop i I6sning A, och vad ar 540 g?

Varfér raknar eleven i 16sning B 200 - 1007

Var syns det i bada I6sningarna att varje kloss star pa tva vagar?

Vilken 16sning liknar er egen? Vilken skulle ni vélja med fyra klossar, och varfér?

Pobd

VISA OCH JAMFOR LOSNINGAR

* Forst. Lat eleverna I6sa problemet pa sitt satt. Fraga innan du visar: "Hur tankte ni?”

» Tva satt. Visa tva loésningar bredvid varandra, A och B eller tva elevers. Borja med det vanligaste, och
tack det andra tills det forsta ar forklarat.

* Tankevurpan. Sag att I16sning C kommer fran en annan skola, sa att ingen i gruppen kénner sig utpekad.
Lat eleverna hitta tankevurpan, och stéll fragan bredvid C nar de kor fast.

* Tankarna bakom. Lat eleverna forklara med egna ord. S&g ratt eller fel forst nar gruppen har provat
svaret mot problemet.

» Det gemensamma. Avsluta med det som ar lika i I6sningarna, idén, sa att eleverna kan anvanda den
igen.

Idén kommer ur Kanguru 2024, Ecolier nr 19. BAS - PROBLEM 10 - LOSNINGSFORSLAG



